
Correction du TD du 12 01

Exercice L'univers à considérer est

D 1,67

Sur cet ensemble on a vu que la tribu
naturelle à considérer est la tribu

cylindriquequi est la tribu engendrée par
les cylindres

C Aex Aux91,61 h EN
AIEPCH 60

et CA o C notation pour tribu
engendrée

Lu cette tribu on a admis que l'on
pouvait définir une proba IP à partir
de sa définition sur les cylindres

il existe une unique probabilité P telle
que pour tout



9

C A Aux61,6 C

IP C Af
le cardinal apparaît ici le ici va faire
car on suppose les que les lancers de dés
dés équilibrés sont indépendants

On se place alors sur 1 2 H P On
considère

Il LWmins we 41 3,53

le le ième lancer est impair

Ipe et pour tout le can Ip est un

cylindre prendre A a 1 3,53

De même on pose Sa Win Wh 6

Ile le ième lancer est un 6 Sa est
un cylindre donc un événement



être un événement appartenir à Ct

L'événement recherché est alors

A L ÊTES An

i actionft
union démontable

De plus pour msn Br r Bm
En effet B contient Sn et Bn contient
In C Spé

Ainsi puisque IP est une probabilité done
une mesure

P A IEP Ê Ien Sn Ê PLB
On Bn est un cylindre on peut calculer
sa probabilité



P Bn PLI PLIn i XP Snl

Donc
too

IPCA
EEE f 2

somme

géométrique



Exercice 2 On considère ici

1 0,13

et Ct la tribu cylindrique et IP

définie sur les cylindres comme suit

PC Aex Anx 0,1 Alx Au

2h
On considère pE N et Ept 0,138

On veut savoir si la suite 61 Epapparaît
dans notre suite infinie de pile ou face

On cherche à calculer la probabilité
de l'événement

A µ Wala Wu WapTEP

qui est un événement car les An le



sont ce sont des cylindres

On considère alors

B Y AuxPIBn
On remarque alan que les LBalnportentchacun Sur des lancers différents Ils sont
done indépendants

Autre preuve que lundi 12 01

P B 1 PCBS

On Be Bi

Par continuité de la mesure

PCBS linge IP Bi

Ling P Bi x IP Bi
V



1
1

0

Donc PCB

Finalement puisque A B on a

IP A PCB

donc IP A 1



Exercice 8 On garde les mêmes
notations qu'à l'exercice 2

Les Ba forment des événements
indépendants et PLBn pourtout n

En particulier EIPLBn IE to

Idépendpas
de n

Ainsi d'après le lemme de Borel
Cantelli

P lineup Bu 1

Presque sûrement une infinité de Bu
se réalise donc on observe avec proba 1
une infinité de fois notre suite Ep



Exercice 4 On considère ici l'univers

D 0,1

et on le munit de la tribu borélienne

BCCO13

Lorsque R R Rd ou un sous ensemble
de IR Rd on considérera toujours la tribu
borélienne

La probabilité que l'on peut prendre est
alors

P tco17

la mesure de Lebesgue restreint à f0,15
En effet

IP COD2 CCOD 740,1
1 1



La probabilité d'un événement correspond
alors à l'aire de l'événement

Soit A lui Walt 0,17 we walz

Alors A correspond à

EI A

Et donc P A Aire A

Autre façon de faire

PAI Sep 2 1A de

Si Suwindwadwn



Swiolwn Eldwe 1 4

Un 31

la s'own



Exercice 9 M être malade
t_être vacciné

L'énoncé donne PLV M 0,4
PLM 0,07
IP V 0,6

Par la formule de Bages

IP MIU ELI ALVIM 3 0,01 PLM

Parmi les gens vaccinés il y
a moins de

malades que parmi la population en

général c'est bien ce que l'on attend des
vaccins Donc pas d'inquiétude à avoir


